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关于 !"#$%&’()*"+定理的一个注记!
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（河海大学数学物理系 南京 &!$$"’）

摘 要 利用圆内解析函数的几个性质，改进了 ()*+,-./01)2定理，得到了 34-5164二次型的一个非
负下界估计 %
关键词 01)2定理；()*+,-.引理；34-5164二次型
中图号 7!#8

, 准 备 知 识

!"#$%&’引理［!］ 若 !（ "）在单位圆! 9｛" : " : ; !｝中解析，且满足条件 !（$）9 $，: !（ "）:"!，那么，在圆
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如果（&）式等号成立，或在圆 : " : ; !内一点 "$#$处（!）式等号成立，则 !（ "）9 41""，其中"是一实常数 $
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为单位圆!内可求长弧#

的非欧弧长 $
01)2首先将 ()*+,-.引理作了如下的推广：
定理 ,［-］ 设 ! >!&!是解析的，则对!内任两点 "!，"&，
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非平凡等式仅当 ! 9 41"
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（ "$’!，"’ .）时成立 $亦即：单位圆到自身内的解析映射使两点间的

非欧距离、弧的非欧长度减少 $
注：在（?）式中取 "! 9 "，"& 9 $，在（8）式中取 " 9 $，即可得（!）（&）两式 $
接着，01)2又将该结果改进为如下更一般的形式 $
定理 -［-］ 设 ! >!&!是解析的，令 () 9 !（ ")），) 9 !，&，⋯，*，则 34-5164二次型
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是正定或半正定的 $
注：* 9 &时即可得定理 ! $
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! 主 要 结 果
引理 设函数 !（ "）! #（ "）" #$（ "）在圆 $ " $ % % 内解析，在闭圆 $ " $!% 上连续，则
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定理" 设 ! 3#’#是解析的，令 +, ! !（ ",），, ! 2，’，⋯，-，则
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证明 先设 !（ "）在闭圆 $ " $!2上解析，作函数 0（ "）! # 2 5 !（ "）
2 " !（ "），对于 "+#，由于 $ !（ "）$ % 2，所以易见
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又因为
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比较（(）（’）两式，可得

$
+

#，% & "

" ’ (#!(%
" ’ "##"%

,##,% % $
+

#，% & "

(# ’!(%
"# ’#"%

,#,%

对一般的 -（ "），将上述结果应用于 -（ ."），$ ) . ) "，然后令 .&"即可 /证毕 /
注：当（*）式右端取为 $时，即得定理 # /
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