
第 41 卷第 2 期

Vol. 41
 

No. 2
水　 资　 源　 保　 护

Water
 

Resources
 

Protection
2025 年 3 月

 

Mar.
 

2025

基金项目:国家重点研发计划项目(2023YFC3006601);国家自然科学基金项目(52239004)
 

作者简介:李发文(1976—),男,教授,博士,主要从事水文水资源研究。
 

E-mail:lifawen@ tju. edu. cn
 

通信作者:刘慧婉(2001—),女,硕士研究生,主要从事水文水资源研究。
 

E-mail:liuhuiwan317@ 163. com
 

DOI:10. 3880 / j. issn. 1004 6933. 2025. 02. 003

流域水系地貌定律的适应性与异质性研究

李发文,刘慧婉,仇昊雨,彭诗涵

(天津大学水利工程智能建设与运维全国重点实验室,天津　 300072)

摘要:利用 ArcGIS 提取不同空间尺度的水系资料,对 Horton 定律和 Hack 定律在黄河、淮河、海河

和长江流域的适应性和异质性进行了研究并提出了 7 类地貌单元的分支比和长度比参数的推荐

值。 结果表明:Horton 定律的对数回归拟合相关系数普遍在 0. 9 以上,Hack 定律的双对数回归拟

合相关系数也在 0. 6 以上,两大定律在不同地貌具有良好的适应性;除大通河、沁丹河和信江等个

别流域外,流域分支比均为 3 ~ 5,长度比均为 1. 5 ~ 3. 0,且不同地貌发育阶段的霍顿比呈显著梯度

递减趋势,不同地貌单元的霍顿比也呈一定梯度分布,不同地貌单元的霍顿比分布相似度高,各流

域水系具有很大自相似性;两大定律在水系地貌方面具有显著的空间异质性,霍顿比在空间上呈现

随机正态分布,其空间自相关性不明显;高原区、高山区、高原 中低山过渡区、中低山老年期区、中
低山壮年期区、丘陵区、平原区等 7 类地貌单元的分支比推荐值分别为 4. 58、4. 02、4. 34、4. 50、
4. 02、4. 25、4. 20,长度比推荐值分别为 2. 66、2. 28、2. 22、2. 28、2. 23、2. 26、2. 12。
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Abstract:

 

Using
 

ArcGIS
 

to
 

extract
 

water
 

system
 

data
 

at
 

different
 

spatial
 

scales,
 

the
 

adaptability
 

and
 

heterogeneity
 

of
 

Horton’ s
 

law
 

and
 

Hack ’ s
 

law
 

in
 

the
 

Yellow
 

River,
 

Huaihe
 

River,
 

Haihe
 

River,
 

and
 

Yangtze
 

River
 

basins
 

was
 

investigated,
 

and
 

recommended
 

values
 

for
 

branch
 

ratio
 

and
 

length
 

ratio
 

parameters
 

for
 

seven
 

types
 

of
 

geomorphic
 

units
 

were
 

proposed. The
 

results
 

show
 

that
 

the
 

logarithmic
 

regression
 

fitting
 

correlation
 

coefficient
 

of
 

Horton’ s
 

law
 

is
 

generally
 

above
 

0. 9,
 

and
 

the
 

double
 

logarithmic
 

regression
 

fitting
 

correlation
 

coefficient
 

of
 

Hack’ s
 

law
 

is
 

also
 

above
 

0. 6,
 

indicating
 

that
 

the
 

two
 

laws
 

have
 

good
 

adaptability
 

in
 

different
 

landforms. Except
 

for
 

a
 

few
 

watersheds
 

such
 

as
 

Datong
 

River,
 

Qindan
 

River,
 

and
 

Xinjiang
 

River,
 

the
 

branch
 

ratio
 

of
 

each
 

watershed
 

is
 

3
 

to
 

5,
 

and
 

the
 

length
 

ratio
 

is
 

1. 5
 

to
 

3. 0. Moreover,
 

the
 

Horton
 

ratio
 

of
 

different
 

geomorphic
 

development
 

stages
 

shows
 

a
 

significant
 

gradient
 

decreasing
 

trend,
 

and
 

the
 

Horton
 

ratio
 

of
 

different
 

geomorphic
 

units
 

also
 

exhibits
 

a
 

certain
 

gradient
 

distribution.
 

The
 

distribution
 

similarity
 

of
 

Horton
 

ratio
 

of
 

different
 

geomorphic
 

units
 

is
 

high,
 

and
 

the
 

water
 

systems
 

in
 

each
 

watershed
 

have
 

great
 

self-similarity. The
 

two
 

laws
 

have
 

significant
 

spatial
 

heterogeneity
 

in
 

water
 

system
 

geomorphy,
 

with
 

the
 

Horton
 

ratio
 

exhibiting
 

a
 

random
 

normal
 

distribution
 

in
 

space
 

and
 

no
 

obvious
 

spatial
 

autocorrelation. The
 

reference
 

values
 

for
 

branch
 

ratios
 

in
 

seven
 

geomorphic
 

regions,
 

including
 

plateau
 

area,
 

high
 

mountain
 

area,
 

plateau
 

middle
 

low
 

mountain
 

transition
 

area,
 

middle
 

low
 

mountain
 

elderly
 

area,
 

middle
 

low
 

mountain
 

middle-aged
 

area,
 

hilly
 

area,
 

and
 

plain
 

area,
 

are
 

4. 58,
 

4. 02,
 

4. 34,
 

4. 50,
 

4. 02,
 

4. 25,
 

and
 

4. 20,
 

respectively,
 

and
 

the
 

reference
 

values
 

for
 

length
 

ratios
 

are
 

2. 66,
 

2. 28,
 

2. 22,
 

2. 28,
 

2. 23,
 

2. 26,
 

and
 

2. 12,
 

respectively.
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　 　 我国水资源时空分布不均,而水系作为水资源

的物理载体,其空间格局决定着水资源的空间分配。
水系格局是指流域内的河流、湖泊、人工渠道等各种

水体形成的排水模式及其展布,水系类型多种多样,
包括树枝状、平行状、矩形状、扇状、网状、向心状、混
合状等[1] 。 而流域地形地貌作为地球系统中活跃
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的物质与能量载体之一,极大地制约了水系的分布。
长久以来,通过研究水系与地貌间的定量关系,从水

系地貌学角度寻找水系地貌参数规律,来推求水文

过程特征,减少对水文资料的依赖性,是水文学家长

期追求的目标。 因此,深入探索水系结构规律、并运

用地学规律进行定量描述具有重要意义。
定量描述水系结构特征是深入探索水系结构规

律的必要条件[2] ,找到特征尺度是定量描述水系特

征的基础,而天然水系具有不可微分性、自相似性等

特点,空间和等级结构不存在特征尺度,不能进行几

何描述,因此对水系结构特征进行数字化描述仍十

分困难,尚未形成一定标准。 1945 年美国地质学家

霍顿提出著名的 Horton 定律,认为自然河流的水系

结构组成具有自相似性。 1957 年 Hack 提出的

Hack 定律,指出干流长度与流域面积存在幂函数关

系。 这些定律目前被广泛应用于河流水系结构研

究,并不断受到学者们的分析与验证[3] 。 陈彦光

等[4]重建 Horton 定律模型,验证了 Hack 定律可以

由 Horton 第二、三定律导出,是一个异速生长模型。
刘怀湘等[5] 研究发现绝大多数天然水系存在近似

于 Horton 定律所反映的线性规律,即天然水系霍顿

比处于较窄的变化范围,如分支比为 3 ~ 5,长度比为

1. 5 ~ 3. 0,面积比为 3 ~ 6。 在 Horton-Strahler 分级体

系的基础上,Tokunaga 引入表征河流入汇关系的侧

枝比来展示水系拓扑结构的自相似性[6] 。 这些定

律揭示了水系结构特征与流域特征的自相关性,便
于推测河系结构或快速推测流域的干流长度。

在地理学领域,一系列定律强调了地理事物空

间上的相似性和异质性。 1970 年,
 

Tobler[7] 提出了

地理学第一定律,强调了地理事物空间上的相似性。
该定律表述为:任何事物都与其他事物是相关的,但
距离近的事物之间的相关性比距离远的事物之间的

相关性更强。 1989 年,Anselin[8] 提出空间异质性,
Goodchild[9]将其作为地理学第二定律。 Zhu 等[10]

提出了地理学第三定律:地理环境越相似,则地理特

征越相近。 其发现可通过构建相似的地理环境对未

知地区的地理特征进行预测,预测结果十分理想,这
为地貌定律的运用提供了新的思路和方向。

综合考虑地理事物空间上的相似性和异质性,
对水系定律进行适应性和异质性研究,并通过聚类

构造相似地理环境,总结归纳不同地貌区的结构参

数推荐值,可对缺乏资料地区的水文研究提供一定

的参考。 然而,目前研究更多集中于对水系结构的

解析,鲜有对地貌定律进行深入探讨。 本文依托流

域数字高程模型( digital
 

elevation
 

model,DEM),在
ArcGIS 软件中提取不同空间尺度的流域数字化水

系资料。 在此基础上细分归类多种地貌样本,对水

系特征指标进行回归拟合分析,验证水系是否具有

自相似性,即研究水系定律的适应情况;综合经典统

计、地统计和冷热点分析方法研究其空间异质性,即
分析水系定律的异质性。 最后通过聚类算法识别构

建相似的地貌环境,提出 7 类地貌单元的分支比和

长度比参数推荐值。

1　 研究区概况与数据来源

1. 1　 研究区概况

黄河流域、淮河流域、海河流域和长江流域位于

23°N ~ 43°N、90°E ~ 125°E(图 1)。 四大流域总面积

约为 341. 8 万 km2,占我国领土面积的 32. 8%,其
中,黄河干流全长约 5 464 km,淮河干流全长约

1 000 km,海河干流全长约 73 km,长江干流全长约

6 300 km。 四大流域地域辽阔、地势复杂,地貌单元

包括青藏高原、内蒙古高原、黄土高原、云贵高原、横
断山脉、四川盆地、江南丘陵、黄淮海平原、长江中下

游平原。 其气候条件复杂多变,整体属于大陆季风

性气候。 流域内降水的空间分布不均匀,年平均降

水量从东南沿海地区的 1 000 mm 左右减少到西北

地区的 400 mm 以下。

图 1　 研究区概况

Fig. 1　 Overview
 

of
 

research
 

area
 

1. 2　 数据来源

高 程 数 据 来 自 地 理 空 间 数 据 云 中 的

ASTERGDEM 数 据, 水 平 格 网 分 辨 率 为 30 m。
( https: / / www. gscloud. cn / sources / index? pid =
1&rootid = 1)。 中国三级流域的划分矢量数据来自

中国科学院地理科学与资源研究所资源环境科学与

数据中心。 ( https: / / www. resdc. cn / Datalist1. aspx?
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FieldTyepID = 7,1)。 中国地势图等参考资料来自

《中国水图》。

2　 研究方法

2. 1　 地貌定律

自相似性指目标整体与局部在形态结构及要素

信息等方面具有一定的相似性,在进行缩放操作时,
目标整体结构保持不变的特性。 河系自相似性是地

理学第一和第三定律在水系上的表征。 河系具有多

种形态的分支结构,是典型的具有分形特征的地理

要素。 Horton 定律和 Hack 定律所揭示的自相似关

系,为定量描述具有显著分形特征的河系提供方法,
是研究河系几何结构特征常用的规律。

a.
 

Horton 定律。 Horton 定律认为同一水系中,
河流的流域面积、平均长度、数目与河流级别存在一

定的关系。 基于 Strahler 分级法,Horton 定律体现在

数目律公式(式(1))和长度律公式(式(2))中。
RB

 =
 

Nk-1
 /

 

Nk (1)
RL

 = Lk
 /

 

Lk-1 (2)
式中:RB 为分支比;k 为河道级别;Nk-1、Nk 分别为

k-1 和 k 级的河道条数量;RL 为长度比;Lk、Lk-1 分

别为 k 和 k-1 级的河流平均长度。
b.

 

Hack 定律。 Hack 定律认为流域的干流长

度与面积存在一定的幂函数关系:
L ~ Ab (3)

式中:L 为流域干流长度;A 为流域面积; b 为幂

指数。
如果流域的几何形状保持相似,则流域干流长

度 L 应与流域面积 A 的 0. 5 次方成正比。 但实际河

网往往不能绝对相似,其中幂指数 b 的一般范围大

致在 0. 57 ~ 0. 6[11-12] 。 h 会随区域有轻微的变化,若
是在较大的流域(大于

 

20 720 km2),也会略微降低。
Hack 定律认为,b 超过 0. 5 时,流域会随着面积的增

加而变得细长[13] 。
2. 2　 区域样本归类

地形因素显著影响着水系结构和发育,坡度和

平均高程是重要的地形参数[13-14] 。 本文参考沈玉

昌[15]提出的地貌区划分类方案和中国地势图,以平

均高程(􀭺H) 500、1 000、3 000 m 为临界值,辅以平均

坡度(􀭵S)将子流域归类为高山高原区、中低山区、丘
陵区和平原区等 4 类不同地形样本。 为更详细分类

刻画流域地貌,本文基于 Davis 提出的地貌发育规

律,参考何隆华等[16] 于 1996 年提出的地貌发育阶

段区分规律,以水系的分维 D 的 3 个界限值 1. 6、
1. 89 和 2. 0,将流域的侵蚀地貌发育划分为幼年期、
壮年期及老年期 3 个阶段。 最终得到了 12 类不同

地貌单元。
a.

 

平均坡度 􀭵S。 先利用公式(4)计算得到栅格

坡度,再通过自然裂点法重分类栅格坡度得到流域

的平均坡度。

R = ΔH
 

Lb

× 100% (4)

式中:R 为栅格坡度;ΔH 为栅格高程差;Lb 为水平

距离。
b.

 

平均高程 􀭺H。 其计算公式为

􀭺H = ∑
N

i = 1
Hi / N (5)

式中:N 为栅格数量;Hi 为第 i 栅格的高程。
c.

 

分维 D。 目前分维计算方法普遍采用基于

Horton 定律的方法或网格覆盖法(计盒法)。 经计

算发现,霍顿分维比何隆华等[16] 提出的规律适配性

更好,故本文采用霍顿分维,计算公式[17]为

D = min(2,lgRB / lgRL) (6)
2. 3　 适应性分析

利用回归拟合法[18] 确定 Horton 定律和 Hack
定律的结构指标时,要先使用最小二乘法拟合 k-
lgNk 曲线。 斜率即为分支比 RB,通过同样的方法可

以得到长度比 RL。 通过相关系数 R2 评估两大定律

的拟合程度,从而评估两大定律的适用性[19] ,并结

合箱型图分析霍顿结构指标的分布情况。 箱型图可

以展示结构指标的中位数、上下四分位数以及异常

值,从而验证水系结构自相似性。 若两大地貌定律

所揭示的水系自相似性得到验证,可认为地貌定律

在不同地貌单元都具有良好适应性。
线性回归方程最小二乘拟合公式及相关系数计

算公式为

Y = mX + b (7)

R2 =
∑

n

i = 1
(X i - 􀭵X)(Yi - 􀭵Y)[ ]

2

∑
n

i = 1
(X i - 􀭵X) 2∑

n

i = 1
(Yi - 􀭵Y) 2

(8)

其中

m = ∑
n

i = 1
(X i - 􀭵X)(Yi - 􀭵Y) / ∑

n

i = 1
(X i - 􀭵X) 2

式中:Y 为目标变量;m 为斜率;X 为自变量;b 为截

距,可由待定系数法求得;X i、Yi 为第 i 对观测值;n
为样本数量;􀭵X、􀭵Y 为分别 X i、Yi 的均值;R2 为拟合相

关系数,R2 值越接近于 1,则拟合效果越好。
2. 4　 异质性分析

通过对分支比、长度比和分维等特征指标统计

分析,研究水系地貌定律的异质性。 由于经典统计

学分析只能在一定程度上反映样本总体,不能准确
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反映样本特征指标的随机性、结构性与相关性。 因

此辅以地统计和冷热点分析,探究样本的空间分布

及变异性质。
a.

 

经典统计学。 经典统计学分析包括统计样

本均值、方差、最大值、最小值、变异系数(CV )及数

据的 K-S 正态分布检验。 CV 为样本标准差与均值

的比值,其反映特征变量的空间变异程度,变异性较

低的样本能够很好预测总体的信息。 一般来说,
CV

 ≤0. 1 为弱变异,0. 1<CV <1. 0 为中等程度变异,
CV≥1. 0 为强变异[19] 。

b.
 

地统计。 空间变异函数是地统计学中用于

衡量区域化变量在不同位置差异性的统计指标。 以

流域内水系参数作为变差函数的区域化变量,构建

空间变异函数,采取不同的模型进行拟合,计算变量

的实验变差函数,选用拟合度最高的模型,然后对其

进行普通 Kriging 插值,分析参数变量在空间格局变

化规律,剖析空间格局上的相关性。 其半变异函数

模型表达式为:
γ(h) = C0 + C(1 - e -h / a) (9)

式中:γ(h)为空间距离为 h 时的半方差;C0 为当 h=
0 时所取得的块金值,代表人为活动和样本检测误

差等因素引起的随机变异;C 为偏基台值;a 为空间

自相关的理论距离。
随着距离 h 的增加,γ(h)从块金值逐渐增加到

基台值 C0 +C;基台值则是 γ(h)在距离 h→∞ 时的

极限值,表示数据的最大空间变异程度。
块金值与基台值的比值(块基比) 大小能够衡

量空间自相关的程度。 块基比小于 0. 25,说明变量

具有强烈的空间自相关性;块基比为 0. 25 ~ 0. 75
时,变量具有中等程度的空间自相关性;块基比大于

0. 75 时,空间自相关性较弱[20] 。
c.

 

冷热点分析。 以冷热点分析方法观察参数

空间上的集聚性,其统计量计算公式为

G∗
i = (∑

n

j = 1
wijvj - 􀭰v∑

n

j = 1
wij) S

　

n∑
n

j = 1
w2

ij -(∑
n

j = 1
wij )

2

n - 1
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ë

ê
ê
êê

ù

û
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(10)
式中:G∗

i 为第 i 个空间单元的统计量;
 

n 为空间单

元的总数;vj 为邻域内第 j 个要素的属性值;w ij 为要

素 i 和 j 之间的空间关系;􀭰v 为所有空间单元的属性

值的均值;S 为所有空间单元的标准差。
对每个 G∗

i
 值进行显著性 Z 检验。 z 得分为正

时,z 得分越高,高值(热点)的聚类就越紧密;z 得分

为负时,z 得分越低,低值(冷点)的聚类就越紧密。
2. 5　 聚类分析

聚类方法通过计算欧式距离能够识别出相似的

地貌环境,并区分显著不同的地貌环境。 欧氏距离

计算公式为

d(P i,Uk) =
　

∑
p

j = 1
(P i,j - Uk,j) 2 (11)

式中:d(P i,Uk)为 P i 到 Uk 的欧氏距离;p 为特征维

度;P i 为第 i 个样本的特征向量;Uk 为第 k 个簇的

中心向量;P i,j 为 P i 的第 j 个特征值;Uk,j 为 Uk 的第

j 个特征值。

3　 结果与分析

3. 1　 样本归类结果

根据分维数对地貌发育阶段进行划分,分为幼

年期(D< 1. 6)、壮年期( 1. 6 ≤D< 1. 89)、老年期

(D≥1. 89)。 基于区域单元类型归类方法,样本归

类结果如表 1 所示。 长江流域处于幼年期发育阶段

的样本占比最高为 69. 2%,表明长江流域发育潜力

远大于其他 3 个流域。 而处于壮年期发育阶段的样

本在 4 大流域中占比均较高,其中长江流域占比达

到 62%,黄河流域也达到了 57%,表明长江和黄河

流域基本处于发育壮年,发育潜力大。 而海河和淮

河流域的水系大多处于老年期,老年期在两个流域

中占比均达到了 53%。
表 1　 样本归类结果

Table
 

1　 Sample
 

classification
 

result

地形区
地貌发
育阶段

样本数
长江
流域

黄河
流域

淮河
流域

海河
流域

高山高原

中低山

丘陵

平原

总体

幼年期 5 3 2
壮年期 15 8 7
老年期 1 1
幼年期 4 4
壮年期 19 7 8 4
老年期 10 7 3
幼年期 1 1
壮年期 11 11
老年期 5 5
幼年期 3 1 1 1
壮年期 16 7 1 6 2
老年期 22 7 2 8 5

112 54 28 15 15
　 　 注:统计总体包括图 1 划分的 111 个流域及其中龙羊峡流域的

子流域,致样本总数达到 112。

3. 2　 两大定律适应性分析结果

3. 2. 1　 Horton 定律

本文基于 DEM 模型提取了从 1 级至最高级别

6 ~ 8 级不等的水系数据,并利用 Horton 定律对其进

行了拟合分析。 由于篇幅限制,本文仅展示海河流

域部分子流域分支比和长度比的回归关系拟合结果

(图 2)。 长江、黄河及淮河流域的不同地貌单元的

拟合情况与图 2 相似。 由拟合结果可见,不同空间

尺度流域 Horton 定律拟合曲线的线性相关系数 R2
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值几乎均大于 0. 9,表明流域面积虽然存在较大差

异性(0. 8 万~10 万 km2),但分支比、长度比仍能满

足 Horton 定律。

图 2　 海河部分子流域分支比和长度比回归关系

Fig. 2　 Regression
 

relationship
 

diagram
 

of
 

branching
 

ratio
 

and
 

length
 

ratio
 

in
 

some
 

subbasins
 

of
 

the
 

Haihe
 

River

通过图 3 可发现不同地貌单元水系霍顿比分布

相对集中且相似。 除大通河、沁丹河和信江等个别

典型流域外,所有流域的分支比 RB 值均为 3 ~ 5,长
度比 RL 值均为 1. 5 ~ 3. 0。 异常值大都处于黄土高

原和发育程度极高的平原地区。
3. 2. 2　 Hack 定律

不同地貌区与不同地貌发育阶段流域干流长度

与流域面积的双对数线性拟合曲线如图 4 和图 5 所

示,Hack 定律拟合结果见表 2。 Hack 定律在不同地

图 3　 霍顿比在不同地貌的分布

Fig. 3　 Distribution
 

of
 

Horton’s
 

ratio
 

in
 

different
 

landscapes

形区不同发育阶段的 R2 均在 0. 6 以上,表明该定律

对各种地形不同发育阶段均适用,但幂指数有所差

异。 因此,使用 Hack 定律时需注意幂指数的差异性。
幂指数作为一种标度因子可以反映各水系中单

位流域面积的河道长度或弯曲度[21] 。 由表 2 可以

发现,幂指数在 0. 460 ~ 0. 600 之间分布。 高原高山

地形区的幂指数较大,与我国高原高山地区河道长

且弯曲的性质相符;幂指数在中低山地貌区和丘陵

地貌区基本一致,表现出相似的性质;而在平原地貌

区幂指数显著降低,与我国平原流域广泛的网状结

构相一致。 平原地貌侵蚀性较弱,多位于降水丰富

的地区,河道短且顺直。
在按地貌发育阶段对样本拟合时,由于幼年期

样本较少,因此将各地形区的幼年期样本进行统一

拟合,其幂指数可作为不同地形幼年期地貌单元结

构参数的参考值。 结果表明:在幼年期,河网水系稀

少,幂指数较小;在壮年期,水系逐渐完善,幂指数显

著增大;而在老年期,地面形态变化缓慢,趋于平原,
支流减少,幂指数大幅下降。

观察图 2 ~ 5 可知,拟合相关性均较好,表明两

大地貌定律在多种地貌均具有较好的适应性。 流域

受地质构造和自然环境的影响,水系形态表现出多

样丰富的形态,但其结构在不同尺度上仍表现出一

定的自相似性,水系结构服从以平面长度等因素为

代表的特定拓扑几何规律。
需要注意的是,上述结果基于天然水系的研究

成果得出,随着城市化进程的加快和人类对自然水

系干预的加深,许多流域的水系结构发生了显著变

化,例如人工沟渠的增加、河道的裁弯取直以及湿地

面积的减少等[22] 。 由于改造过程中常对低级别河

流进行填埋,将导致霍顿比减小,河网功能受到明显

削弱。 同时大量沟渠的引入,使得水系的自然树状

分形特征被破坏,转变成环状拓扑结构。 传统的霍
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图 4　 不同地貌区干流长度 面积双对数线性拟合

Fig. 4　 Double
 

logarithmic
 

linear
 

fitting
 

of
 

main
 

stream
 

length-area
 

in
 

different
 

landscapes

图 5　 不同地貌发育阶段干流长度 面积双对数线性拟合

Fig. 5　 Double
 

logarithmic
 

linear
 

fitting
 

of
 

main
 

stream
 

length-area
 

in
 

different
 

landscapes

表 2　 Hack 定律的拟合结果

Table
 

2　 Fitting
 

results
 

of
 

Hack’s
 

law

地形区 地貌发育阶段 样本数 幂指数 乘积系数 R2

高山高原区

中低山区

丘陵区

平原区

总计

壮年期 17 0. 592 1. 302 0. 690
总体 24 0. 572 1. 316 0. 754

壮年期 20 0. 543 1. 832 0. 843
总体 35 0. 539 1. 807 0. 832

壮年期 14 0. 600 1. 012 0. 748
总体 22 0. 551 1. 591 0. 644

壮年期 20 0. 552 1. 709 0. 763
老年期 26 0. 460 3. 556 0. 858
总体 49 0. 506 2. 502 0. 810

130 0. 524 2. 108 0. 818
　 　 注:统计总体包括 111 个流域及其中部分流域的子流域,故样本

总数达到 130 个流域。 12 类地貌区中部分地貌区如高山高原老年

期地貌样本数量较少,其统计意义不明显,表中不展示其拟合结果。

顿定律在描述此类复杂水系结构时存在局限性,应
用过程中需要对霍顿 斯特拉勒分级法则进行适当

调整。 此时为深入刻画水系结构特征,可以引入复

杂网络方法、多重分形谱分析[23]等新方法。
3. 3　 样本异质性分析结果

3. 3. 1　 经典统计学结果

样本经典统计结果如图 3 和表 3 所示。 从图 3
可见,不同发育阶段(幼年、壮年、老年期)霍顿比呈

现出显著的递减趋势,这与地貌循环论相符。 不同

地形区霍顿比也显示出一定的梯度递减,从高山高

原的高值逐步降低到平原地区的低值。
变异系数反映了数据的离散程度。 从表 3 可

见,不同地貌单元霍顿比的变异系数有所不同,但普
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表 3　 不同地貌的流域水系分支比、长度比统计结果

Table
 

3　 Statistical
 

results
 

of
 

branching
 

ratio
 

and
 

length
 

ratio
 

of
 

watershed
 

water
 

systems
 

with
 

different
 

landscapes

地形区 地貌发育阶段 样本数
分支比 长度比

均值 标准偏差 变异系数 均值 标准偏差 变异系数

高山高原

中低山

丘陵

平原

分阶段
合计

总计

幼年期 5 4. 58 0. 915 0. 200 2. 78 0. 429 0. 154
壮年期 15 4. 28 0. 410 0. 096 2. 32 0. 212 0. 091
总体 21 4. 43 0. 660 0. 149 2. 44 0. 34 0. 140

壮年期 19 4. 33 0. 539 0. 124 2. 33 0. 233 0. 100
老年期 10 4. 30 0. 357 0. 083 2. 02 0. 106 0. 052
总体 33 4. 32 0. 450 0. 104 2. 27 0. 260 0. 115

壮年期 11 4. 12 0. 361 0. 088 2. 33 0. 142 0. 061
总体 17 4. 16 0. 410 0. 099 2. 26 0. 250 0. 111

壮年期 16 4. 26 0. 463 0. 109 2. 26 0. 161 0. 071
老年期 22 4. 06 0. 394 0. 097 1. 87 0. 181 0. 097
总体 41 4. 16 0. 430 0. 103 2. 08 0. 300 0. 144

幼年期 13 4. 49 0. 600 0. 134 2. 64 0. 340 0. 129
壮年期 61 4. 26 0. 450 0. 106 2. 31 0. 190 0. 082
老年期 38 4. 17 0. 490 0. 118 1. 94 0. 190 0. 098

112 4. 27 0. 491 0. 115 2. 23 0. 316 0. 142
　 　 注:统计总体包括图 1 划分的 111 个流域及其中龙羊峡流域的子流域,致样本总数达到 112。 特殊地,高山高原老年期地貌等一些地貌单

元样本数量较少,其统计意义不明显,表中不展示其经典统计结果。

遍较低,除高山高原幼年期样本数据外,变异系数均

低于 0. 15,说明数据分布相对集中,变异性较小,能
很好地代表总体并预测其信息。 尽管高山高原幼年

期地貌的结构参数样本数较少,导致其变异性相较

样本总体略有上升,但其本身变异性低,这些样本仍

然具有显著的代表性,可以作为此类地貌单元的

参考。
总体来看,长江、黄河流域的高山高原区霍顿比

明显高于其他地貌区,中低山区次之。 丘陵区和平

原区的分支比相近,但丘陵区的长度比明显高于平

原区。 平原区河网的发育程度远高于其他地貌区,
大多数流域已进入老年期,这导致霍顿比减小,地形

趋于平缓,支流数量减少。 未来的水文研究应关注

这些地貌区域的水文特性和水资源管理问题。
3. 3. 2　 空间分布格局

为研究地貌定律空间分布格局及在空间上是否

具有显著相关性,将 111 个流域样本单独进行地统

计空间半方差函数拟合和冷热点分析。 地统计拟合

首先应验证数据序列是否符合正态分布,分支比和

长度比的偏度分别为 0. 48、0. 68,均趋于 0,可以看

出数据序列符合正态分布,如图 6 所示。 拟合模型

采用球型模型拟合,拟合的均方根 RMS 值均趋于

0,半方差函数曲线的拟合效果好。 分支比的半方差

拟合结果中块基比远大于 0. 75,长度比的块基比为

0. 264,表明分支比的空间自相关性弱,而长度比在

空间上分布具有一定相关性。
分支比空间分布见图 7,长度比空间分布见

图 8。 霍顿比在空间上分布总体上呈现随机态势,
未显示出明显的相关性。 然而,在地形地貌相似的

图 6　 分支比和长度比拟合曲线

Fig. 6　 Fitting
 

curves
 

of
 

branching
 

ratio
 

and
 

length
 

ritio

区域仍出现了集聚现象。 例如,黄土高原区出现高

值集聚,这与黄河流域沟壑破碎的地貌特征密切相

关,黄河流域植被覆盖率不高,黄土地貌导致流域分

支比较高,同时分支比高、长度比低的情况也符合黄

河流域河网破碎的特征。
长度比的高值集聚出现在高山区,而低值集聚

出现在平原区。 长江流域上游由于强烈的水力侵

蚀,河网破碎,分支比较高,并且上游地区多为辫状

河网[1] ,因此长度比较大。 而平原区长度比较低,
符合其河网的实际情况,平原区河网通常呈网状或

扇状结构,河流短小平直。 此外,注意到分支比和长

度比的低值集聚在四川盆地,而四川盆地周边的云

贵高原地区地质构造活跃,广泛分布石灰岩,并且气

候湿润,形成了喀斯特地貌,这导致该区域分支比和

长度比较高。
依据分支比和长度比的成果,利用公式(6) 计

算流域霍顿分维数。 图 9 ( a) 展示了霍顿分维在

四大流域的空间分布情况。 可以发现大部分流域处

在地貌发育的壮年期,水系逐渐完整,曲流发育。 然
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图 7　 分支比空间分布

Fig. 7　 Spatial
 

distribution
 

of
 

Branching
 

ratio
 

图 8　 长度比空间分布

Fig. 8　 Spatial
 

distribution
 

of
 

length
 

ratio

图 9　 地貌发育情况

Fig. 9　 Landscape
 

development
 

situation

而,也有部分流域已进入老年期,这些流域主要分布

在华北平原、华东平原及东南丘陵区,其水系结构趋

于稳定,但可能伴随着支流减少,湖泊沼泽化等老化

现象,需注意采取相关水资源管理措施。 图 9(b)进

一步揭示了霍顿分维的空间集聚特征。 高值集聚区

广泛出现在平原和高原地区,如华北平原、华东平原

以及黄土高原区,平原地区由于水流汇聚能力强,使
得水系结构相对复杂,霍顿分维值较高。 相反,低值

聚集区则主要集中在长江流域上游的高山区,这些地

区地形陡峭,水流速度快,水系结构简单,因此霍顿分

维值较低。 上述现象不仅符合地理学第一定律(即空

间相近性原理),也体现了地理学第三定律(即综合相
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似度高的地区出现相似特征的规律),即在地理空间

上接近且自然地理环境相似的区域,其水系结构趋于

一致;空间距离远的区域若地理环境相似,也可能出

现一致的水系结构。
3. 4　 流域结构参数推荐值

根据前述研究结果,地貌定律在四大流域不同

地貌区具有良好的适应性。 水系呈现自相似性,并
在空间上显示出显著的异质性。 霍顿比在不同地形

单元存在一定梯度递减分布趋势,地形单元在不同

发育阶段其霍顿比值有显著梯度分布趋势。 特征指

标在空间上呈现随机正态分布,但在地理环境相似

地区,存在着集聚现象。

通过 K-means 聚类分析识别相似地貌,表 4 总

结了不同地貌区流域的霍顿比和分维等参数。 结果

显示,平均高程、坡度和地貌的起伏发育显著影响地

貌定律特征指标,从而塑造了复杂多样的水系结构。
在平坦地貌区,霍顿比相对较小;而在发育壮年的山

区流域,水系长度比较大;进入老年期后,水系发育

愈加成熟,分支比显著升高。 然而,高分支比地区不

一定意味着水系更为成熟,低霍顿比地区也不一定

代表水系未成熟。 例如,处于发育晚期的平原流域

可能出现分支比偏小的情况。 黄土高原地貌区的壮

年期则表现出较大的分支比,这是由极其破碎和独

特的地质条件共同导致的。
表 4　 K-means 聚类分析结果

Table
 

4　 K-means
 

clustering
 

analysis
 

result

地貌区 霍顿分维 流域面积 / 万 km2 河网密度 分支比 长度比 平均高程 / m 平均坡度 / %

高原区 1. 73∗ 4. 111 0. 157 4. 58 2. 66 3 625 23. 10
高山区 1. 76∗ 4. 227 0. 167 4. 02 2. 28 4 569 12. 14

高原 中低山过渡区 1. 87∗ 2. 58 0. 174 4. 34 2. 22 2 956 15. 91
中低山老年区 1. 91∗∗ 3. 59 0. 171 4. 50 2. 28 1 190 11. 45
中低山壮年区 1. 79∗ 4. 548 0. 157 4. 02 2. 23 1 973 19. 34

丘陵区 1. 85∗ 3. 049 0. 176 4. 25 2. 26 692 12. 46
平原区 1. 90∗∗ 2. 298 0. 183 4. 20 2. 12 110 4. 77

　 　 注:∗代表流域处于发育壮年期;∗∗代表流域处于发育老年期。

　 　 在实践应用中,霍顿比及流域面积等结构参数

可作为基础数据,用于构建简单水文模型、预测水流

运动和分布,评估水资源分布、洪水风险等[24] 。 此

外,分支比和长度比可直接计算得到霍顿分维数,从
而判断流域地貌发育程度,可用于制定更为合理的

水资源分配和利用方案,评估生态环境状况,指导生

态保护和恢复项目[25] 。 地貌定律的存在为缺资料

地区的水资源管理和生态环境保护提供了支持和

指导。

4　 结　 论

a.
 

Horton 定律和 Hack 定律在不同地貌都具有

良好的适应性。 Horton 的河数和河长定律的对数回

归拟合相关系数普遍在 0. 9 以上,Hack 定律的双对

数回归拟合相关系数也在 0. 6 以上,适用于各种地

貌和发育阶段。 不同地貌区河网的霍顿比分布集中

且相似。 除大通河、沁丹河和信江等个别流域外,所
有流域的分支比值均为 3 ~ 5,长度比值均为 1. 5 ~
3. 0。

b.
 

Horton 定律和 Hack 定律存在显著空间异质

性。 从幼年、壮年到老年期 3 个不同发育阶段的霍

顿比具有显著梯度递减趋势,霍顿比在不同地形区

呈现出一定梯度递减的趋势,由高山高原的高值逐

步递减至平原地区的低值。
在空间上霍顿比则呈现随机正态分布的趋势,

空间相关性不显著,仅在某些特定地区表现出集聚

的情况。 海拔、坡度和降水等多种因素都影响着水

系的霍顿比和分维,降水丰富、海拔高、坡度大及地

质构造活跃的地区常伴随较高的霍顿比。 四大流域

中超半数流域都处于发育壮年期,仍有较大的发育

潜力,水系逐渐完整,曲流发育,其中长江流域的发

育潜力远大于其他 3 个流域。
c.

 

利用 K-means 聚类分析,归纳总结出 7 类地

貌区的霍顿比。 高原区、高山区、高原 中低山过渡

区、中低山老年期区、中低山壮年期区、丘陵区、平原

区的分支比推荐值分别为 4. 58、4. 02、4. 34、4. 50、
4. 02、4. 25、4. 20,其长度比参考值分别为 2. 66、
2. 28、2. 22、2. 28、2. 23、2. 26、2. 12。
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